
 ١

   لعشوائي المنفصل وتوزیع ذي الحدینالمتغیر ا
Distribution  Binomial  & VariableDiscrete Random                      

 هي التجربه التي تتغیر نواتجها من محاوله الى أخرى :  العشوائیة التجربة  
  یه ویرمز له هو مجموعه كل النواتج المكمله للتجربه العشوائ: الفضاء العیني 

  ا یغمأو ) Ω(ز بالرم
  : اكتب الفضاء العیني للتجارب العشوائیه التالیه : مثال 

  .القاء حجر نرد مره واحده وملاحظة الوجه الظاهر  )١
Ω  =} ٦، ٥، ٤، ٣، ٢، ١ {  
  القاء قطعة النقد مره واحده وملاحظة الوجه الظاهر ) ٢
Ω = }  ص ، ك{  
  القاء قطعة النقد مرتین متتالییین) ٣

  )  ص، ص( ص                                                                               
                                                                                                                      
         ص                                                       

  )   ص  ،  ك  (  ك                                                                                
  

  )ص  ك ،(                                                                      قطعة النقد 
  ص                                                                     

  )ك  ،  ك ( ك                             ك                                                    
  

Ω =} ) ك ، ك (، )ك ،ص (، ) ص ،ك(، )ص ،ص( {  
  ) ح(هو مجموعه جزئیه من الفضاء العیني ویرمز له بالرمز : الحادث 

  ب عناصر الحوادث التالیه اكتفي تجربة رمي حجر نرد مره واحده : مثال  
   ٥ظهور عدد اكبر من  ٣ح  )ظهور عدد زوجي  ج ٢ح  )  ظھور عدد فردي           ب:   ١ح )  ١

   } ٦،  ٥،  ٤،  ٣،  ٢،  ١ {= Ω: الحل 
  }٦{=  ٣ح ) ، ج } ٦،  ٤،  ٢{=  ٢ح    )، ب     }٥،  ٣،  ١{:=   ١ح ) أ
                                   د عناصر الحادثعد )  =         ح (احتمال الحادث  ل    
  

   Ωعدد عناصر الفضاء العیني                                               
  واحده اكتب عناصر الحوادث التالیه  مرة القاء حجر نرد: مثال 

 عناصر الفضاء العیني  )١
 ----)  ١( صفحة ------------------------------------ ------------------------------------------------------

  



 ٢

  
 احتمال الوجه الظاهر یحمل رقم فردي  )٢
  ٤احتمال الوجه الظاهر یحمل رقم اكبر من  )٣

   } ٦،  ٥،  ٤،  ٣،  ٢،  ١ {=  Ω) ١ :الحل
   }٥،  ٣،  ١{  ١ح الوجه الظاهر یحمل رقم فردي :   ١ح )  ٢

           ٣ =                       ١ عدد عناصر   ح     =   ) ١ح(ل                        
  ٦                           Ωعدد عناصر                                              

  
       ٢=     )   ٢ح(ل   } ٦،  ٥{=  ٢ح ) ٣

                                                           ٦     
  : یف تعر 

رف من الفضاء العیني : المتغیر العشوائي   ّ الى مجموعه جزئیه من مجموعه  Ωهو اقتران مع
  على المتغیرات العشوائیه  للدلالة.....تستخدم الرموز  س ، ص ، ع الاعداد الحقیقیه و 

لسل جنس وتسفي تجربة اختیار عشوائي لعائله لدیها طفلان وتسجیل  النتائج حسب ال:  مثال
  . ده الولا
   Ωاكتب عناصر الفضاء العیني  )١
اذا دلّ المتغیر العشوائي س على عدد الاطفال الاناث فجد القیم الممكنه للمتغیر العشوائي  )٢

  س 

   }) ب ، ب ) ب ، و (، ) و، ب (، ) و، و ({=  Ω) ١: الحل 
  
   ٢        ١          ١       ٠عدد الاطفال الاناث ) ٢
  } ٢،  ١، ٠{= س

   اذا دل المتغیر العشوائي س على عدد مرات ظهور الصوره عند رمي قطعه نقود :  مثال
  .ثلاث مرات 

  اكتب الفضاء العیني للتجربه  )١(
 جد القیمه الممكنه للمتغیر العشوائي س  )٢(

 .اوجد احتمال كل قیمه من قیم س وكون جدول التوزیع الاحتمالي  )٣(
---)    ٢صفحة     ------------------------- --------------------- -------------------------------------------- 
- 



 ٣

 )ص ،ك ،ك (،) ص ،ك ،ص (، ) ص، ص ، ك( ، ) ص ، ص ، ص ({=Ω ) ١ :الحل 
  } )ك،ك،ك(،) ك ،ك، ص(، ) ك ،ص ،ك(،) ك ،ص،ص(   
صور او صورتان او صوره واحده فقط او من الممكنه ان لا  ٣عدد ظهور الصوره اما ) ٢
  ت  كون هناك صوره قد ظهری

  } ٣،  ٢،  ١،  ٠{= س 
  ان لا یكون هناك صور قد ظهرت     ١      =   )٠=س(ل ) ٣

                        ٨    
  ظهور صوره واحده فقط       ٣)    =    ١= س(ل

                    ٨   
  ظهور صورتان فقط        ٣)    =    ٢= س(ل

                    ٨   
  صور فقط  ٣ظهور       ١)    =    ٣= س(ل

                    ٨   
   : ١تدریب

  جدول التوزیع الاحتمالي هو جدول یربط كل قیمه من قیم س واحتمال حدوثها 
  ٣  ٢  ١  ٠  س
    ١    )    س(ل

  ٨   
٣     
٨  

٣     
٨  

١   
٨  

یسمى المتغیر معدودة  مجموعه اذا كانت مجموعة القیم التي یأخذها متغیر عشوائي:  تعریف
  . العشوائي متغیراً منفصلاً 

                      اقتران احتمال للمتغیر العشوائي المنفصل س الذي یاخذ القیم ل  یسمى:  تعریف
نس ....... ٣،س ٢،س ١س

  اذا كان   
 ، ن .......،  ٢،  ١=  ر ، ٠ ≥)  ر س(ل )١

 ١=)  س ر(ل               )٢

  
 ----)  ٣( صفحة --------------------------------------------------------------------------------- ---------
  
  

  ن       
  
 ١=ر    



 ٤

  اذا كان التوزیع الاحتمالي للمتغیر العشوائي س معطى بالمجموعه : مثال  
  فماقیم ة ب  })  ٠.٤،  ٢(، ) ، ب ١(، )  ٠.٣، ٠({
  

  ١  =   )س ر(ل                أن ثَ یح:الحل  )٣

  
                                 

   ١=   ٠.٤ +ب +  ٠.٣فان 
  ٠.٣= ٠.٧ -١= ب  ١=ب + ٠.٧=  

  : تدریب 
  ٢  ١  ٠  ر س
  ٠.٥  ب  ٠.٢  )  ر س(ل 

  اوجد قیمة ب 
   ١)  = س ر(ل  :             الحل 

  
   ١=ب  + ٠.٧  ١=  ٠.٥ +ب  + ٠.٢
  ٠.٧- ١= ب ٠.٣=  ب   

  : مثال 
  ١٢  ٦  ٥  ٢  س 

              ب  ٠.٢  ٠.٣  ٠.٤  )  ر س(ل
  اقتران احتمال  وجد قیمة ب اذا كانا  لجدول یمثل التوزیع الاحتمالي ل سهذا ا 

   ١= ب  + ٠.٢+  ٠.٣ + ٠.٤    ١=  )س ر(ل             :الحل 
   

                   ١ =ب +  ٠.٩     ٠.١=  ٠.٩-١= ب   
  
  

 ----)  ٤( صفحة ------------------------------------------------------------------- -----------------------
  

  ن       
  
 ١=ر    

  ن       
  
 ١=ر    

  ن       
  
 ١=ر    



 ٥

  
  توزیع ذات الحدین 

  } ...،  ٢،  ١،  ٠ {= ر حیث   ر -ن) أ  – ١(  ر) أ(         =  )ر س(ل       
  

  تمثل عدد مرات اجراء التجربه  :  حیث ن
  واحده  تمثل احتمال النجاح في المحاوله ال :  أ

  : فجد كلاً مما یاتي  ٠.٢= ،  أ   ٤=اذا كان س متغیرا عشوائیاً ذا حدین معاملاه ن : مثال 
   ٤=   ! ٣ × ٤=       ! ٤        =                  ،           ) ٣=س (ل  )١
  ١× !٣      ! )٣-٤(!٣                        ،             ) ٣>س(ل )٢

                                         ) ١ < س(ل  )٣

   ٠.٨= أ - ١،  ٠.٢= ، أ  ٤= ن : الحل 
 ١ )٠.٨( ×  ٣) ٠.٢(×        ) = ٣= س(ل )١

  
  ٠ ) ٠.٨(×٤ ) ٠.٢( ×         ) = ٤= س (ل ) =  ٣> س(ل  )٢

 
 ٤ ) ٠.٨( ٠ )٠.٢(×           ) = ٠= س (ل ) =  ١ <س(ل  )٣

 
فجد كلاً مما  ٠.٣= ، أ ٥= ئیا ذا الحدین معاملاه ن اذا كان س متغیرا عشوا) ٣(تدریب 
  : یاتي 

 ) ٤ ≥س ( ل ) ٣، )  ١<س (ل) ٢، )  ٢=س(ل )١

   
   ٣ ) ٠.٧( ×  ٢ ) ٠.٣( ×          ) =  ٢=س (ل ) ١: الحل 

  

  ٥)  ٠.٧( ٠ ) ٠.٣(           ) = ٠= س (ل ) =  ١< س (ل  )٢

  
  

 ----)  ٥( صفحة ------------------------------------------------- -----------------------------------------
 

  

  ن
  ر

٤  
٣  

  ن
٠  

  ن
  ن

٥  
٢  

٤  
٠  

٤  
٤  

٤  
٣  

٥  
٠  

   
               =١= ،              ١ 



 ٦

 )  ٥=س (ل ) +  ٤= س (ل ) =  ٤ ≥س (ل  )٣
 

              )٠ ) ٠.٧( ٥ ) ٠.٣(          + ١ ) ٠.٧(  ٤ ) ٠.٣  
   

= مرات متتالیه فاذا كان احتمال ظهور الصوره فیها  ٥رمیت قطعة نقود غیر منتظمه : مثال 
  مرات  ٣فما احتمال ظهور الصوره في  ٠.٤

   ٣= ر  ٠.٤= ، أ  ٥= ن : الحل  
  
  ٢ ) ٠.٦( × ٣ ) ٠.٤(          ) =  ٣= س (ل  
  

كرات ومع الارجاع فما  ٥حمراء سحبت  ٦كرات خضراء ،  ٣كیس یحتوي على : مثال 
  كرات حمراء  ٣احتمال ان یكون من بین الكرات المسحوبه 

   ٢      =     ٦ =      ، أ ٣= ، ر  ٥= ن : الحل  
                                      ٣             ٩     

                                       ٢  ١  ٣  ٢  
     ٣      ٣   ×          =  ) ٣=س (ل  

                                              
كرات على التوالي مع  ٥بیضاء سحبت منه   ٧كرات حمراء ،  ٣ى یحتوي كیس عل: مثال 

  كرات بیضاء  ٤الارجاع ما احتمال ان تحصل على 
                       ٤= ، ر  ٥ =  ن: الحل 

           ٠.٣) =ح (، ل  ٠.٧) = ب(ل
  ب          ح                               ١) ٠.٣(   ٤)  ٠.٧(           ) = ٤(ل 

                                                                  ٧                ٣  
  
  

 ----)  ٦( صفحة ------------------------------------------------------------------------------------------ 
  
  
  

٥  
٥  

٥  
٤
٣ (

٥  
٣
٣ (

٥  
٣
٣ (

٥  
٤
٣ (



 ٧

مباریات  ٤لعب الفریق  ٢= اه یلعبها اذا كان احتمال فوز فریق كرة القدم في أي مبار : مثال 
    ٣.               احتمال فوزه في مباراة واحده فقط  باحس

  
  ٣  ١  ١  ٢            ) = ١= س (ل     ٢= ، أ  ١= ، ر  ٤= ن : الحل 

                                ٣     ٣                                ٣                  
    ) ٠.٩(طلقات على هدف وكان احتمال اصابة الهدف في كل مره )  ١٠(اطلق صیاد : ل مثا
  . یصیب الهدف في مره واحده على الاقل  أنجد احتمال او 

   ١٠،  ٩،  ٨،  ٧،  ٦،  ٥،  ٤، ٣، ٢،  ١= ، س ١٠= ن: الحل 
   ٠.٩= أ  
  )  ٠(ل  - ١) =  الأقلمره واحده على (ل 
  

 =١٠ ) ٠.١( -١=  ١٠ ) ٠.١( ٠ ) ٠.٩(          - ١  
  

 أطلق إذاف ٠.٧یصیب شخص ھدفاً ما في كل طلقھ یطلقھا على الھدف یساوي  أنكان احتمال  إذا :مثال
  : فما احتمال على الھدف  طلقات) ٥(

  مرات ؟  ٣الھدف  إصابة )١
 الھدف ؟ إصابةعدم  )٢
 ؟  الأكثرالھدف مره واحده على  إصابة )٣
  ؟ لأقلاالھدف مره واحده على  إصابة )٤

   ٠.٧= ، أ ٥= ن : الحل 
  ٢ ) ٠.٣( ٣ ) ٠.٧(         ) =  ٣=س(ل   ٣= ر) ١
  

   ٥ ) ٠.٣( ٠ ) ٠.٧(          ) =  ٠= س (ل) ٢    
  

  )  ٠= س  ) +( ١= س(ل ) =  ١ ≤س ( ل )٣    
  

               )٥ ) ٠.٣(    ٠ ) ٠.٧(           +  ٤ ) ٠.٣(  ١ ) ٠.٧   
  

 ----)  ٧( صفحة -------------------------------------------------------------------------------- ----------
  
  

١٠  
٠

٥  
٠
٣ 

٥  
١
٣ 

٥  
٠
٣ 

٥  
٣
٣ (



 ٨

  )  ٥(ل ) + ٤(ل ) + ٣(ل ) +٢(ل ) + ١(ل ) =  ١ ≥س (ل  )٥
  

    ٣)  ٠.٣(   ٠ ) ٠.٧(             -١) =  ٠(ل  -١=     
  
  
  )  ٤(تدریب  
كان احتمال ان تحتاج أي اله الى اصلاح في السنه  من نوع واحد اذا آلات)  ٥(مصنع به  

  : فاحسب احتمال )  ٠.٢(هو الخامسه من عمرها 
  تحتاج أي من الالات الى اصلاح  ألا )١
 ان تحتاج اثنتان فقط الى اصلاح  )٢
 ان تحتاج اثنتان على الاكثر الى اصلاح  )٣

 تحتاج واحده على الاقل الى اصلاح  أن )٤

   ٠.٢= ، أ  ٥= ن : الحل 
 ٥ ) ٠.٨(  ٠ ) ٠.٢(           =     ) ٠=س (ل  )١

  
  ٣ ) ٠.٨(   ٢)  ٠.٢(              ) =  ٢=س (ل  )٢

 
 ) ٢(ل ) + ١(ل) + ٠(ل )=  ٢ ≤س (ل   )٣

  
     =        )٢)  ٠.٢(          +٤) ٠.٨( ١ )  ٠.٢(         +    ٥  ) ٠.٨( ٠  ) ٠.٢ 

)٣) ٠.٨   

  

 ) ٥(ل  ) + ٤( ل ) + ٣(ل  ) +ب  ( ل ) + ١(ل  )٤

   
  ٥ ) ٠.٨( ٠ ) ٠.٢(          -  ١ ) =  ٠(ل -١ 

  
 ----)  ٨( صفحة ------------------------------------------------------------------------------------------ 

  
  

٥  
٠
٣ 

٥  
٠
٣ 

٥  
٢
٣ 

٥  
١
٣ 

٥  
٢
٣ 

٥  
٠
٣ 

٥  
٠
٣ 



 ٩

  
  تمارین ومسائل

  جد  ٠.٢= ، أ  ٣=اذا كان س متغیرا عشوائیا ذا الحدین معاملاه ن  
  }  ٣، ٢،  ١،  ٠{= س   قیمة س ) أ

 جدول التوزیع الاحتمالي للمتغیر العشوائي س  ) ب
 
   ٠.٥١٢=  ٣ ) ٠.٨( ٠ ) ٠.٢(         ) =  ٠(ل  
  
    ٠.٣٨٤=  ٢ ) ٠.٨( ١ ) ٠.٢(         ) =  ١(ل   

  
  ٠.٠٩٦= ١ ) ٠.٨( ٢ ) ٠.٢( ٢ ) ٠.٢(           ) =  ٢(ل  
   

   ٠.٠٠٨= ٠ ) ٠.٨( ٣ ) ٠.٢(             ) =  ٣(ل 
  

  ٣  ٢  ١  ٠  س
  ٠.٠٠٨  ٠.٠٩٦  ٠.٣٨٤  ٠.٥١٢  ) س ر(ل

  
، وتم زراعة خمس بذرات في احدى % ٨٠كانت نسبة الانبات في بذور البندورة تساوي  إذا) ٢(

  : الحدائق فما احتمال إنبات 
  خمس بذرات ) أ

  على الاقل ثلاث بذرات ) ب
   ٠.٨= ، أ  ٥= ن : الحل 

  
    ٠ ) ٠.٢( ٥ ) ٠.٨(         ) =  ٥= س (ل ) أ

  ) ٥(ل ) + ٤(ل ) + ٣(ل ) =  ٣ ≥س (ل ) ب
   
=        )٠)  ٠.٢( ٥)  ٠.٨(          +  ١ ) ٠.٢(  ٤ ) ٠.٨(         + ٢)  ٠.٢( ٣)  ٠.٨   
 ---)  ٩ (صفحة ------------------------------------------------------------------------------------------  

٣  
٣
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٣  
٢
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٣  
١
٣ 

٣  
٠
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٥  
٥
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٥  
٥
٣ 

٥  
٤
٣ 

٥  
٣
٣ 



 ١٠

  

قطع من انتاج )  ٥(فاذا اخذت % ١٠احد المصانع  إنتاجفي  إذا كانت نسبة القطع المعیبة) ٣(    
  : المصنع بطریقه عشوائیه فما احتمال 

   ان لا تجد أي قطعه معیبة) أ
   أن یكون بینها قطعه واحده معیبة) ب
  على قطعه واحده  أن لا یزید عدد القطع المعیبة) ج
   ٠.١=  ، أ ٥= ن 

  ٥)  ٠.٩( ٠)  ٠.١(          ) =  ٠= س (ل ) أ
  

  ٤)  ٠.٩( ١ ) ٠.١(          ) =  ١= س (ل ) ب 
  

  )  ١= س (ل  + ) ٠= س (ل ) =  ١  ≤  س (ل ) ج 
  

         )٤)  ٠.٩( ١)  ٠.١(           +   ٥ ) ٠.٩( ٠)  ٠.١   

  

فما احتمال نجاح عملیتین على الاقل اذا % ٨٠اذا كان احتمال نجاح عملیة جراحیه یساوي )  ٤( 
  عملیات  ٣اجریت 
   ٠.٨=  أ،   ٣= ن : الحل 

  ٠)  ٠.٢(  ٣ ) ٠.٨(        + ١)  ٠.٢( ٢)  ٠.٨(        ) =  ٣(ل ) + ٢(ل ) =  ٢ ≥س (ل 
  
)  ٥(واخذت عینه حجمها ٠.٠٠١التالف من انتاج مصنع لاجهزة الحاسوب اذا كانت نسبة )  ٥(

  .بطریقه عشوائیه ، فما احتمال ان تكون جمیعها صالحه اجهزه 
  ٠.٩٩٩= الصالح   ٠.٠٠١= التالف 

   ٠.٩٩٩= ، أ ٥= ن 
   ٠ ) ٠.٠٠١( ×٥)  ٠.٩٩٩(                    ) =  ٥=س (ل  
  
  

 ---- )  ١٠( صفحة ------------------------------------------------------------------------------------------ 

٥  
٠
٣ 

٣
٣ 

٣  
٢
٣ 

٥  
١
٣ 

٥  
٠
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٥  
١
٣ 

٥  
٥
٣ 



 ١١

  
یحتوي صندوق على اربع كرات بیضاء وست كرات حمراء سحبت من الصندوق ثلاث كرات )  ٦( 

على التوالي مع الارجاع اذا دل المتغیر العشوائي س عل عدد الكرات البیضاء المسحوبه كون 
  جدول التوزیع الاحتمالي للمتغیر العشوائي س 

  عدد الكرات البیضاء =  ٣= ن  
  
                     ٣،  ٢،  ١،  ٠= ا س ام 

   ٠.٤) = ب (ل 
   ٠.٤=  ، أ ٣= ن 
  
  ٠.٢١٦=  ٣)  ٠.٦( ٠)  ٠.٤(         ) =  ٠(ل  
   

   ٠.٤٣٢ =  ٢)  ٠.٦( ١)  ٠.٤(          ) =  ١(ل 
  

   ٠.٢٨٨=   ١ ) ٠.٦( ٢ ) ٠.٤(             ) =  ٢(ل 
  

   ٠.٠٦٤=   ٠ ) ٠.٦( ٣)  ٠.٤(               ) =  ٣(ل 
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